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3. Izracunajte limes

R k
nhjglo Z n2 + k2’
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. Oznacimo S, =Y, _, TLQLW, n > 1. Primijetimo da brojnik i nazivnik

svakog sumanda mozemo podijeliti s n?.

k
=00

Neka je f:[0,1] = R, f(x) = 35z Mozemo pisati:

Sad je vidljivo da je .S, integralna suma funkcije f s obzirom na subdivi-

ziju p, = {0, 1,2, ... =1 1} Cak stovige, kako je f'(z) = % >0
na [0, 1], to je f rastuca pa je na podintervalu [%, %], k=1,...,n,

maksimum od f upravo f (%) Dakle, S,, je gornja Darbouxova suma
funkcije f s obzirom na subdiviziju p,. Odgovaraju¢a donja Darbo-
uxova suma je s, =y, f(£24) L.

Kako je o
Sn—sn = (f(1) = f(0))

to je
lim (S, — s,) = 0.



Zbog

1

Sn < / f(x)dz < S,, n>1

0

je
1
0 < Tim(S, — / F(2)dz) < Tim(S, — 5.) = 0
n 0 n

pa je

lim S,, = /lf(x)dx.
" 0
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