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Zadatak 1. Izracunajte {20407} (Stirlingov broj druge vrste).

Rjesenje. Koristedi rekurziju {}} = k{”;l} + {Zj}, izracunajmo {}} za n > 4:
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Na sasvim analogan na¢in izra¢unamo {g} zan > 3. Iskoristimo i {g} =2""1_1 n>2

da dobijemo:
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Sad se mozemo vratiti na {Z}:
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Preostaje uvrstiti n = 2007:
{20407} 214 (42007 _ 4 32007 | . 92007 _ )
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Zadatak 2. Odredite hipergeometrijsku funkciju F'(z) koja zadovoljava diferencijalnu

jednadzbu
1
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2F'(2) + F(z) =

Rjesenje. Pretpostavimo da formalan red F'(z) = ;5 t12* zadovoljava zadanu dife-
rencijalnu jednadzbu. Tada imamo:

z Z ktkzkfl + Ztkzk = Z 2k ,
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Prema tome, slijedi da mora biti (k + 1)t = 1, tj. ¢ = k%rl Racunamo:
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Zakljuc¢ujemo:

Zadatak 3. Koriste¢i Gosperov algoritam izracunajte sumu
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Rjesenje. Oznacimo t(k) = 22271 (Qkk)_l i pronadimo T'(k) tako da bude t(k) = T'(k +
1) —T(k):

tk+1) 221 (k+ 1N k+1)!  k  (2k)!
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Definiramo p(k) := 1, q(k) := k i r(k) := k — 3. Zadovoljeno je:

t(k+1)  p(k+1)q(k)
t(k)  p(k)r(k+1)

o (k+a)\q(k) N (k+P)\r(k) = a—-F¢N

Trazimo T'(k) u obliku T'(k) = k);(i:))t(k) Poznato nam je da je s(k) polinom. Oznaé¢imo
d := deg(s) i definiramo Q(k) := q(k) — r(k) = % i R(k) = q(k) +r(k) = 2k — 3.
Bududi da je deg(Q) < deg(R), imamo dva moguéa slucaja od kojih u prvom VI‘lJedl
d = deg(p) —deg(R)+1=0—-1+1=0. U skladu s tim, stavimo da je s(k) = c i
uvrstimo to u rekurziju:

2p(k) = Q(k)(s(k+ 1) + s(k)) + R(k)(s(k + 1) — s(k)), tj.
2=--2c

Dakle, s(k) = 2. Slijedi da je
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Sad lako izracunamo:
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